
   �� . ����	�
��� 
����     

��� �����       

  ������� �������� 
 

 
      ��� �
������� ������5  

 

     ������ �
�  ������� 
 ������ �	
 :��
������ �� 

 �������  :23 ���
 2005 
 ������     :� .���
��     

 ) ���� 11(       ا�ول ا������              

              ���*n IN∈ ا��ا�� �	
�� nf  
] ا������ �� [0,+∞ ��� ���    :( ) n n x
nf x x e −=   

             nC  ا��ا�� 
���� nf� ���� ��   ����� ����
( , , )O i j
� �

 ��� 3i j cm= =
� �

.   

 
       ا�ول  ا
�ــــــــــ
ء                                                

 
            (1 (a  ات ا��ا����  .nf *( )�ول %$
                (b )*,1  أدرس ا���1nC و nCا��2	� ������ + 
            (2    1�
� nu ا�45,�� ���ا�� ���
 nf ا�5�� [ [0,+∞ .  

                (a  1 أن�� * 1
( ) : ( )nn IN u f

n
∀ ∈ =  

                (b  ����

) أدرس ر%��� ا�� )nu.  
                (c 1 أن�� ( )nu  82�
�5ر�� وا� lim nu .   
           (3  (a ���: ا���4,ر nS أ�82 ا���2���  
�������1C ��  ، ��,ر ا>��ص
               1���5
0x وا��2 x و = n=.  

               (b 82�lim أ nS.   
 

                                              
  ا
����  ءا
�ــــــــــ
 

                      ���*n IN∈ 0 و���x ≥    )>� 
0

( ) ( )
x

n nF x f t dt= ∫.                          

2:   ��1 أن  1)              
1( 0) : 0 ( ) 1

t

t f t e∀ ≥ ≤ ≤   

�1 أن   2)              �    :* 2( 0) ( ) : 0 ( ) 1
t

nt n IN f t e∀ ≥ ∀ ∈ ≤ ≤   
                     ) )(�
 ) ���1 ا@
���ل ا�


A أن    3)            �
)*ا@ 0) ( ) : 0 ( ) 2nx n IN F x∀ ≥ ∀ ∈ ≤ ≤ .  
                  


�  ا
�ــــــــــ
ء                                             ��
   ا
 

                     ��� *n IN∈ 0 و���x ≥    )>� 
0

( )
x n t

nG x t e dt−= ∫                       .   

              (1 (a  1 أن��  :1( 0) ( 2) : ( ) ( )n x
n nx n G x x e nG x−

−∀ ≥ ∀ ≥ = − +.  

                  (b   أن A
�
1:  ا@
2

( ) ! ! ( )
!

p xn

n
p

x e
G x n n G x

p

−

=

= − +∑ . 

�1 أن  2)              �      :lim ( ) !n
x

G x n
→+∞

=  . 
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              (3 (a    1 أن��    * '( 0) ( ) : ( ) ( )n
n nx n IN G nx n f x∀ ≥ ∀ ∈ = 

                 (b  1 أن��    :*
1

1
( 0) ( ) : ( ) ( )n nn

x n IN F x G nx
n +∀ ≥ ∀ ∈ = 

                 (c  A
�
lim ا@ ( )n
x

F x
→+∞

 .   

 

 ) ��ط 9(       ا
���� ا
��ر��              
 

 1�
�               E ا��وال ���B� f 1� IR ,�� IR ��� ��� ����ا��  : 
                        2 2( ) ( ) ( )x xf x a x b e c x d e −= + + + ���  a و b و c و d�5�5�  أ��اد 

                            
     ا�ول  ا
�ــــــــــ
ء                                         

�1 أن 1)            �   :( , , . )E +
5�B �5 �<�ء �� �D. 

            (2    )>�   2 2( ) ( ) ( )x xf x a x b e c x d e −= + + + 

                (a  1 أ�ه إذا آ�ن�� 0a I� 2limن ≠ ( ) x

x
a x b e

→+∞
+ =± ∞. 

                (b  1 أ�ه إذا آ�ن�� 0c I� 2limن ≠ ( ) x

x
c x d e −

→−∞
+ =± ∞. 

                (c  1 أ�ه إذا آ�ن�� ( ) 0f x = ��� x 1� IR نI� 0a b c d= = = = 


	� ا��وال3)            ��     2
1( ) xf x x e=  ،  2

2( ) xf x e=  ،  2
3( ) xf x x e −=،    2

4( ) xf x e −=   

1 ��1 أن ا>@�ة                    2 3 3( , , , )B f f f f= ء�>Kأ@�س �� ا� E.  
 

  ا
����  ا
�ــــــــــ
ء                                          
 

               1�
�Ρ  1� ��  .�B� E,�� ا��وال ا��Kد�� �Ι  1  و �B� E,�� ا��وال ا�:و)
 ����                { }/ ( ) : ( ) ( )f E x IR f x f xΡ = ∈ ∀ ∈ − =   

                      { }/ ( ) : ( ) ( )f E x IR f x f xΙ = ∈ ∀ ∈ − = −   

�1 أن آ� �1  1)              � ( , , . )Ρ )  و + , , . )Ι + �5�5� �DB
 . �<�ء �

              (2  1�

	� ا��ا���  2 2
1( ) x xh x x e x e −= 2     و − 2

2( ) x xh x e e −= +   
                   (a   1 أن ا>@�ة��1 1 2( , )B h h= �� ة��  .Ρ أ@�ة 

                   (b 1�
� f 1� Ρ .  �(,� 1 أ�ه��2( , ) IRα β ∈  ���� 1 2f h hα β= +  
                   (c أن A
�
1 ا@ 1 2( , )B h h= �� أ@�س Ρ  A
�
  . dimΡ وا@

              (3    1�

	� ا��ا��� 2 2
3( ) x xh x x e x e −= 2  و  + 2

4( ) x xh x e e −= −   
2   ��1 أن                 3 4( , )B h h= �� أ@�س Ι  A
�
    .dimΙ وا@

              (4 (a  1 أن�� { }θΡ Ι =∩  

                  (b 1 أن آ� دا���� f 1� E8
�%   ��M 
��ة ����5��N� I و pf f f= + 

  ���                      If ∈Ι و Pf ∈Ρ.   
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